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② La notion de tension d- e'nonce
'

da thin de Irokhorov

Dans cette sous- section
,
nous intro deeisous

la notion essentielbe de ce chapitre.lt#ion
et nous formulas le them de Prokhorov

qui démontre son utilité .
La preuve de Prokhorov riendra plus toed aprei
one analyse fine de la topologye de db.IE)

.

Def:[Tension] : Une famille Fc of,(E) est
dit tendue si

HE>o, FK CE compact , sup pl Elke)fE
K"eCF) pete

Aatrement di't
,
a
'

precision Ego oebitraire , on neat
trouvee.vn Seul compact ke en dehors deigned
la masse altribuee pae Je est aebitrairement

petite - poor cette precision initiate Eyo .

Proposition : Si E poeonais
Aeors p E db,(E) (= {µ} singleton) est

tenduei

HE>° , I ke compact
, µ ( Elke) GE

En particulier toute famille finie C ok, (E)



est tendue .

Iree ( Singletons tenders) ⇒ Cfamielesféniestendues)

Je:{ µ , . - , pea} . Je soffit a- Eso fixé
de prendee Kinion FINIE Kq = Y ke

")

oei Kg
") content 1- E de la masse de µ .

.

(een singleton attendee) .

Soit E>° boule
E separable ⇒ Fan suite dense § Fermeé

⇒ 4-Azt
,
E = ¥,B¥Bni Yep)

=D Hkz1
,
F NECA 31

,
→ NavelContinente
'

dep pl u Bcxmi Yes) ) 7 1- EGG
pool U croissant i=1 F

NplE)

Bosons HE =
N U Brian ; Yp)↳I n= ,

Montroy que ke fait e 'affaire .
↳ Ferrie de E d- done eeussi complot .

↳ comfit : Rappelons que préconpect + complete>
compact

Done ie soffit de my Kee préeompact ie :
HS >°

,
F 11=14+0

, Ke C ¥-13 tyi , 8) .

ce qui est une evidence an re de la definite
de Kee .



↳ Tension ; Nerve)

plake ) =p ( ¥ ( 0 Blam
,
%))
'

)ME 1

Wald
£ ¥, 1

- pl! , Blam . Yal )
¥1.42k

£ ¥, 42k = E.
'☒

En fait , ie nest has Evident en general quiene
famille Je infinite calf, (E) est tendue .
edte question est tres important en verte de :

Term [ Irokhorov] E polonaise .

Soit Te c- Me
, (E) .

On a :

Je tendeee

⇒ Je relativement compacter G- Feemeture)

poem la topo logic étroite

themaequebw : 1=0--1 iéceisotera poeonais

1-5=1 Ne ee néceoibra pas .

Ireuve en feu de chapitre -
Remarque2 : Comme nous le rerrons

,
la cv

FIFTH métrisiafle sue elf,lE) ,
et nous exbibreros

de telles métriques .
tfinsi la compacité see db

,
(E) est a' eomprendre



anssi bien an sens • de Borel- Lebesgue
• sequential pour d.

Ceci permeltra di appliques

Ikoposition [ schema ceé de preeexedecvdansdb.tl
Soit Gun in>1) adf.tl
Si • si (pm ; n>1) famille tender

.

• 3- µ c- ok
,
(E) tq pone toute sous -suite

CV pay → pm faiblement
m→too

Alors pen → µ faiblement -

Irene : E'est un fait général see tout
-

espace métrique CX
,
d) t Remarque2 .

FAI : semi-retirement compact ⇒ Can →a)
Uniate

'

des valuers d 'adherence

sketch : l valuer d 'adherence ( seem→ e)

4=>1 HE>°, 2m71 I sent BAE) }

infinite
unique valour dladhérence



4=>1 HE>0
, { nz1 I am C-Bce

,
E) ] infini

{ HE >°, { n>I Isen c- Bce
,
E)
°

} fine.

X-D zen → e.

③ Quelques sreopriébst de ok, /E)
et ele sa topoeogie

Eommengom par quelques proprietors générales
qui ne dependent hasnekeesaivementdeecaracterepoea.nois de E

.

Iroposition [ Toute mesure de Ito

.IE/estre'geeliereJsItg-Einetrisablep-cob.lE1
. p est entiérement determineé

,

de fagan équiralenle , por Ses valuers see

les ouveelt ou sue les permed 00 encore

see les fonctious lipschoteiennes -
Deus précisémeut , pour tout A boréeien

µ LAI = inf { plot : 0 avert > A }
= sop { µ CF) : Ffermé @ A }

Autremeut dit : HE > O , F O avert
, Ffermé

{ FC A C O

plot -Ef MA) f plF) + E

De pens si E polonaise on peut rempeaceih



"

fennel
"

fear
"

compact
"
dans elintégralitéde

l'énonce
'
-

France : ④ Si E polonaise odors p est 1-endue
-

Cvu tent a' e'heure) .
done HE 20

,
3- Ke compact

,
µ (El ke ) GE .

Done so F fennel
,
FCA

, y (A) f µCF) + E

Alois F ' = FAKE compact . fplke9£E
↳ F ' G F CA

↳ µCA1 £ PCF)tE=µCFnke) tplfnke)
+E

t µ (F) 1- 28 .

Four le rester : soit et c Bor (E) liens
.

des parties boréliennesAde E telles que

pot inf { polo) : Oooveet 2A}
②=

sup { plf) : Fferméc A}

Etapeb : ctr content les ooveelt - \
nun

Si A- •overt odors ① est evident . ¥distagu+
Mg plot) satisfaitaus.si ② .

Bosons poeee Azt, Fr i = { se-ct-ldlx.AT > Ypf
fennel peer eotinuité de de . ,A9 . ☒TETDe plus Fg suite croissant are



Utep = A fear Aouvertl -
k>1

Done µ LAI =
him plea) f sup { HF) I FCAfermi}
k→to

z Evident (ICA )

Etape2 , et stable par complementaire .
run

Si AE at odors

PLAY = 1- plot = {
1- inf {pto) 1-}
1- sup { pH 1- - - )

= { sup { 1-plot . -3
" "f{ t.pl#1...y-- {

soup 1091 . }
inf{p-T9t . - }

= sup { µ CF) I F ferme
' CA
'

}{ inf { plo) ) 0 avert 2A '}
Etched : Stabilité pae U ou n

facile enutieisant A e-ct←→ HE >

Y
FCACO

mais llaegomentsuirant est plus fort - pG7EfplA)fp¥e
Etgpewt : Stabile't

'

por U dénomluafle
.

A
'
/ A2 , A} , n - .

C- Ct
-

⇒ HE> o, F Oi ,Fi ouveetifermé tq
Fic Ai C Oi & polo:)-§§plAi) £ pttil 1- G-i

⇒
,

Ai c voi convert
i

et µlYoi ) - µ( 4. A:) f pl ? &:/Ai) )



K § µ (
Oi /Ail

= ? ptoi) -plait

£ ? Hai = E

Done µ(Yal - E fptNAi )
i

MAIS
→

Y Fi C Y Ai

In nécersairement ferme
'

.

Done on prend een N EN ai ahaisiruetérieuiemat

de fagen ai
F, C Y Ai

fEme'

pl ? Ai I Fil

f µLYFii§Fi ) + pl.UA:1?.Fil
-
-

f § plAIIF.tt?.Ezif E pour
Massey £ E-
grand

f QE pour N >21 .

Dmc Y Ai Eet

conclusion : A tribe contenant les averts

mix at = Bor (E) .



Enfin µ determined par ses valuers sales factions

lopschitziennes

IdeÉ_ i | I
F ferme

'

ing
!

fk,Fta)= (1- -kdlx.FI/1Remaequousi-• ftp.txlffqflnl £ 1
lpk→too

1+-67 ponctuellemeut
• THE K - Lipschitz comme composeé

de fonctions lipschitz
Done frae CV domineé :

µCF) = µ( If ) =
him plff.tn)
Kioto

my> pal determine' por les µlfF,K)

my µ determine' em consequent
☒,


