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IartieII : Théorémes limits

fonctionnels
① Énonces / objectifs
Dans cette partie ,

nous fixons an horizon

en temps T > 0 .

8.• = 8( EQT] ; E) sera l ' espace dliutéret

pour E= Rd ou plus généralemeat E polonaise

Remarquons

Lemmy : sit poeonais alors 8=840,1-1; E)
muni de la topologies uniform est poeonais

Ireuxei Metrizable et complete Classique .

compact
Door la séparabieik , deux arguments :

↳Abstract : stone - Weierstap .

E ↳ 8(K" )
6=816,1-3 ; E)↳ 816,1-3,81121) = 8(EgÑÑÉJ

F A algae dehorn beadle dense en

séparant les points (Cf preuxe de Irokhorov ) -

↳ Construct: G- E=V espace rectorial,
utilise



les functions . affenes peer Marceaux sculls

grilles EST] NCE .tn)
• a
' valuers dans une famille

dénomleeaok dense .

Sinon injector E dans een espace de fonct
.

.

Iar consequent , la partie I de ce coors ☒

indigene que 8 est un espace tout a' fait
lelgitime pour construe're des mesons de

proba µ E db
, (8) .

Enongons deux thms qui sont llobjectif
de cette partie - Le premier conceive

even des objets les plus important des

probabilities modernes :

Tkm [ Existence et Uniate' du mouvement

E- Red brownies]
Ll exist one unique mesure 11111 tell, (8)

tell que si LCH = NY ( X ra. deloi xx )
• Xo = 0
• t ↳ ¥ est ps continue ie ✗ c- 8

• It o= to Lt , L -
- - 4th ,

( Xt; - Xti. , i 1 fish)
increments independents de Loi OPG; di - ti-1) Id )

On nomine MI la mesure de Wiener



et tout ✗ tee que LCX) -11N est appelé
Mouvement brawnier standard .

Remarque :
• On dot souvent que le mut

run

brownies est la gaussienne ( infénie dim ! )
see llespace des Chemins

.

• La généralisat ai Rd est immediate .
• Iroceisus Cantina) = Toute variable aléatoire

dans 8 .

Go 8CR+ ; E) ) .

Le mouvement brawnier est non seeilement
une brique de base pour construe're di autres

process intéressanh .
Ie est aeessi universe

soit 15
, ,
52 , . . . ) one suite v.a

.
iid E&=o

m IE 5,2=1
Son =

2- 5i Somme particle
i = ,

SE
"

= Inteepoeato affine por morceau

de

%n¥
= ?Yt→Y + Cnt - Lntt)&t÷mtD



Them [ TCL fonctionnel
,

☒ineipe dlclnvariance de Dooku ]
.

On a la CV en bei i

( SEM & ( Xt ;⇒T)i •⇐ ft ) →
ou
' X est

De fason equivalent ummvt
brownies

L( SEM ) → IN étroitement
.

m →too

Remarques :
run

• Cette CV a également lieu poor

4T¥ i * 1- ft ) poor liespace @ (⑥ tourdiscontinues)
des fond-ions eoideag (

continue a' droit

et limits é gauche)
my cf Billingsley ,

hors Cours .

• Nous donnerons one prance qui n' utilisera

pas les hypotheses minimales €5,2 {• .

Iarex IE Site < too .



② Marginals et tribe poodeeit

Motors que 8 est un espace muni

d- applicator naturelle de projection

2T£ : 8=81-6,1-3 ;E)→ E

Hottest
f 1- felt)

DIE :
Si X est on process continuefeet

, < ta < . - - . < ta tt

alois
LLXT

, , Xtz , . -✗%) s
' appellee one

marginate A- dimeusionnelle ou encore marginal
fine - dim .

Ecrit outremont si LCX) =p C- db, (f)

alors LCX.li, - . .

, Xtq ) = Ctt,iT&ai -.tt#
*

[
mesure image

Rappelons que
8 est muni de la tribe boréloenne

Borck)
,

engendeeé Nae les ouveets de la topologies
uniforms
Une autre tribe tout anssi naturelle



Deff:[ Tribe product ou cgeindrique]

Eye (8) = e- ( It i #ET)

= Tribe engendreé por les

HE
' (A) hour 0ft ET

A E Bor (E)

them: Triton borélienne et tribe prodeeit coincident

Bor ( 8--86,1-3;E) ) = Cyl (8) .


