Agrégation interne de mathématiques — petits exercices électroniques
@% Aout 2008 %@

Exercice 1 : Déterminer tous les polynémes unitaires P € C[z] vérifiant P(S;) C
2m

SiouS; ={z€C : |z|] =1} (on pourra calculer / |P(¢?)[2d#...). Et si P n’est
0

pas unitaire ?

Exercice 2 : Soit X un point intérieur a un triangle ABC.
1) Montrer que
1
5(AB+BC+CA) <AX +BX+CX < AB+ BC + CA.
2) Que vaut max (AX +BX +CX)?
XeABC

A

Exercice 3 : Soit A = ((a;)) € M,(R). On suppose que a;; = a; + b; pour
tout couple (4,7) ol ay,...,an,b1,...,b, sont des réels distincts. Si les produits des
composantes de chaque lignes sont égaux, montrer qu’il en est de méme pour les
colonnes.

Exercice 4 : Soit A C R un ensemble non dénombrable. Montrer que AN A’ # ()
(A’ est Pensemble des points d’accumulation de A, ie les point adhérents & A qui
ne sont pas isolés). Si A est dénombrable montrer que tout peut arriver; et si A est
fini ?
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