
Deuxième rencontre de l’ANR LAMBDA
Toulouse, les 29 et 30 janvier 2015

Programme

Jeudi 29 janvier, salle J. Cavaillès 132 1er étage bât. 1R2

10:00−10:45 F. LORAY “Pseudogroupes de difféomorphismes holomorphes en dimension 1, I”

10:45−11:00 Pause

11:00−11:45 F. LORAY “Pseudogroupes en dimension 1, II”

12:00−14:00 Déjeuner à l’ESPE

14:00−14:45 B. DEROIN“Differentiable rigidity of self-similar sets on Riemann surfaces”

14:45−15:30 H. REIS “Pseudogroupes de difféomorphismes holomorphes en dimension 2, I”

15:30−16:00 Pause

16:00−16:45 H. REIS “Pseudogroupes en dimension 2, II”

16: 45−17:30 F. LORAY “Pseudogroupes en dimension 1, III”

Vendredi 30 janvier, salle F. Pellos 207 2ème étage bât. 1R2

9:00− 9:45 H. REIS “Pseudogroupes en dimension 2, III”

9:45−10:30 H. REIS “Pseudogroupes en dimension 2, IV”

10:30−11:00 Pause

11:00−12:00 A. PICHON “Une singularité isolée de surface complexe, à quoi ça ressemble vraiment ?”

12:00−13:30 Déjeuner à l’esplanade

13:30−14:15 J. RIBON“The solvable length of groups of local diffeomorphisms”

14:15−15:00 F. LORAY “Pseudogroupes en dimension 1, IV”



Résumés

Frank LORAY (IRMAR, Rennes) : Pseudogroupes de difféomorphismes holomorphes
en dimension 1 (3h)

Résumé : Le but des 4 exposés est de donner un survol sur la dynamique induite sur un
voisinage U de 0 dans C par le pseudo-groupe engendré sur U par un nombre fini de transformations
conformes fixant 0. On commencera par décrire la dichotomie entre sous-groupes résolubles et non-
résolubles de Diff(C, 0). Dans le premier cas, on abordera les problèmes de classification analytique
puis on décrira les différents types de dynamique (type Cremer, type Ecalle-Voronin, type affine).
Dans le cas non-résoluble, on expliquera le théorème de Shcherbakov-Nakai et ses conséquences
sur la dynamique.

Helena REIS (Porto) : Pseudogroupes de difféomorphismes holomorphes en dimen-
sion 2 (3h)

Résumé : Dans un travail en collaboration avec J. Rebelo, on étudie la dynamique topologique
des sous-groupes de Diff(C2, 0). Cette étude est motivée, notamment, par des problèmes liés aux
“systèmes intégrables”. En particulier, on démontre qu’un sous-groupe de Diff(C2, 0) dont toutes
les orbites sont localement discrètes est virtuellement résoluble.

Bertrand DEROIN (ENS Ulm) : Differentiable rigidity of self-similar sets on Riemann
surfaces

Résumé : We will focus on limit sets of pseudo-groups of holomorphic maps acting on Riemann
surfaces. Natural examples come from holonomy pseudo-groups of an algebraic codimension 1
foliation, or of algebraic correspondances. When we can find expansion around every point of the
limit set, we will say it is self-similar. I conjecture that in an analytic coordinate these sets are
Julia sets, or limit sets of a Kleinian group. I will prove a weak version of this conjecture, which
can be thought of as a differentiable rigidity phenomenon for these pseudo-groups.

Anne PICHON (Luminy) : Une singularité isolée de surface complexe, à quoi ça
ressemble vraiment ?

Résumé : Nous regardons un germe de surface complexe normale (X, 0) ⊂ (Cn, 0) au voisinage
d’un point singulier 0. Il est bien connu que dans un voisinage de 0, l’intersection de X avec toute
sphère S de petit rayon centrée en 0 est transverse, et donc que X est localement topologiquement
conique, i.e. homéomorphe au cone sur son link X ∩ S.

Cependant, des exemples récents de Fernandes et Birbrair montrent que (X,0), muni de la
métrique riemannienne induite par la métrique hermitienne ambiante, n’est pas nécessairement
métriquement conique, c’est-à-dire bilipschitz équivalent à un cône standard sur son link.

Je vais présenter une classification complète de la géométrie bilipschitz de (X, 0). Elle repose
sur l’existence d’une décomposition canonique du germe de surface (X, 0) en une zone “grasse”
et une zone “mince”, qui présente une certaine analogie avec la décomposition “Thick-Thin” de
Margulis des espaces à courbure négative. La zone grasse est essentiellement conique, tandis que
la zone mince s’écrase plus vite que linéairement par rapport à la distance à l’origine. La partie
mince est vide si et seulement si la singularité est métriquement conique. La classification complète
consiste en un raffinement de cette décomposition en pièces géométriques.

Il s’agit d’un travail en commun avec Lev Birbrair et Walter Neumann : The thick-thin decom-
position and the bilipschitz classificationRetour ligne automatique of normal surface singularities,
Acta Math. 212 (2014), 199—256.

Javier RIBON (UFF, Fluminense) : The solvable length of groups of local diffeomor-
phisms

Résumé : Let G be a solvable subgroup of the group of local complex analytic diffeomorphisms
in dimension n. Analogously as for group of matrices we bound the solvable length of G by
a function of n. Moreover we provide the best possible bounds for connected, unipotent and
nilpotent groups in any dimension and for general groups in dimensions no greater than 5. The
problem is reduced to consider groups that are projective limits of linear algebraic groups where
we can apply the methods of the theory of algebraic groups.
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