MSI 101, Groupe D5 Le 31 octobre 2008

Test n° 2

Exercice 1. Etudier la convergence (et, le cas échéant, calculer la limite) des suites

Up=Vn2+n+1—+n

v — nsin(n)
n?+1
w, = (=1)" + =
" n

Exercice 2. Peut-on trouver une suite divergente (u,),en telle que la suite (11—t )nen
converge vers (7

Corrigé 1. 1. Il vient aussitot

unzm—\/_z\/ﬁ<\/n+1+%—1>

La suite de terme général \/n tend vers +o00, de méme que la suite de terme général
\/n+1+ 2 —1. On en déduit que (u,) tend vers 0o, donc est divergente.

2. Pour tout n € N, |sin(n)| est majoré par 1. On en déduit que, pour tout n € N,

0< Jo| < —2
U ——
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Or la suite de terme général "= converge vers 0. D’apres le théoreme des gen-
darmes, (v,) converge donc vers 0.

3. La suite extraite (ws,) converge vers 1 et la suite extraite (wq,1) converge vers —1.
On en déduit que (w,) diverge.

Corrigé 2. Soit (uy,)nen la suite de terme général
"1
Uy = —
d7
k=1

Alors (up41 — uy,) tend vers 0, et pourtant (u,) diverge comme on I’a vu en cours.



