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Devoir maison no 1

(à rendre semaine 14)

Exercice 1. Soit n un entier naturel, on pose

Sn =
n∑

k=0

1

3k
et S ′
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k=0

k

3k
.

1. Montrer que la suite (Sn) converge et trouver sa limite.

2. Montrer que pour tout n ∈ N :

S ′
n+1 =

Sn + S ′
n

3
.

En déduire que la suite (S ′
n) converge et trouver sa limite.

Exercice 2. On désigne par E(x) la partie entière du réel x.
Les fonctions suivantes admettent-elles une limite au point indiqué ? Si oui, les déterminer.

Sinon, expliquer pourquoi.

1. a(x) =
√
x E( 1

x
) en 0+.

2. b(x) =
E( 1

x
) + x

E( 1
x
)− x

en 0+.

3. c(x) =

√
x+

√
x+

√
x+
√
x−
√
x en +∞.

4. d(x) =
xx

E(x)E(x)
en +∞.

Exercice 3. Soient f et g : [0, 1]→ R des fonctions continues telles que f(0) = g(1) = 0
et f(1) = g(0) = 1. Montrer que :

∀λ ∈ R+, ∃x ∈ [0, 1], f(x) = λg(x).


