
Exo : Soit Γ une courbe plane reg. γ(t) = (r(t), z(t)). Sa surface de révolution est

SΓ = {(r(t) cos(θ), r(t) sin(θ), z(t))}.
(1) Trouver une expression pour son application de Gauss en termes de ce

paramètrage.
(2) Les lignes de courbure sont les paralleles et les meridiens. On pourra mon-

trer que
dN(α′(t)) = N ′(t) = λ(t)α′(t)

pour α(t) une ligne de courbure.
(3) Calculer les courbures principales κ1, κ2.
(4) Montrer que

κ = −r′′

r
où r′ = dr/ds et r′′ = d2r/ds2.

Exo : Etudier la pseudosphère, surface de revolution :

r(t) =
1

cosh(t)
, z(t) = t− tanh(t), t ≥ 0.

(1) Calculer E,F,G
(2) Son aire
(3) Sa courbure gaussienne.

Exo : Soit S une surface dont tous lles points ssont umbilicaux c-à-d κ1 = κ2.
Montrer que ou bien S ⊂ R2 ou bien S ⊂ une sphère
Exo : Soit S une surface minimale. Montrer que l’application de Gauss est con-
forme.
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