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Exercice 1 : Pour A ∈ Mn(C) on pose C (A) = vect{In, A}. On suppose que

|det(A + B)| ≥ |det(In + B)|, ∀B ∈ C (A).

Montrer que A − In est nilpotente.

Exercice 2 : Soit f(x) =
1

1 + 2x + 3x2 + ... + 2009x2010
, que vaut f (2009)(0) ?

Exercice 3 : Déterminer toutes les fonctions f : R → R de classe C∞ vérifiant
∫

y

x

f(t)dt =
y − x

6
(f(x) + 4f

(

x + y

2
) + f(y)

)

, ∀x, y ∈ R.

Y 29 mai 2009 Y Lassère Patrice : Institut de Mathématiques de Toulouse, Université Paul Sabatier, 118 route
de Narbonne, 31062 TOULOUSE.
Mèl : lassere@math.ups-tlse.fr
Page ouèb : http ://www.math.univ-toulouse.fr/~lassere/agreg.html

1


