I.N.P. Septembre 2009
@ % @ Fonctions d’une Variable Réelle — Devoir 2. @ % @

A rédiger pour le dernier TD de la semaine du 5/10 au 10/10.

Exercice 1. lim z (log (1 + g) — log(x/Q)) =7
Exercice 2. Soit f : R — R wune fonction continue au point x = —1 et satisfaisant a
léquation fonctionnelle (20 +1) = f(z), Vo € R. Le but de cet exercice est de montrer que f
est constante.

1) Montrer que f (5%) = f(t), Vt € R.
2) Soit t € R, on définit la suite (u,), par :ug =t, Uy = "”2*1 pour n > 1.
a) Montrer que si la suite (uy,), converge vers a alors a = —1.
b) Montrer que la suite (14 uy), est une suite géométrique de raison 1/2. Conclusion ?
c) Montrer par récurrence que f(t) = f(uy,) pour tout entier n, puis que f(t) = f(—1)
et conclure.

3 octobre 2009 Lassére Patrice : Institut de Mathématiques de Toulouse, laboratoire E.Picard, UMR CNRS 5580, Université Paul Sabatier, 118 route
de Narbonne, 31062 TOULOUSE.
Page perso. : http://www.math.univ-toulouse.fr/ lassere/| M¢él : lassere@picard.ups-tlse.fr

1


http://picard.ups-tlse.fr/~lassere/
file:lassere@picard.ups-tlse.fr

